Geometria a jej aplikacie, SvF STU, Radlinského 11, Bratislava, 2.februar 2006
Abstrakt prednasky Balint, V.: Horocykly a jednotkové kruZnice

Horocykly a jednotkové kruznice

Doc. RNDr. Vojtech Balint, CSc.

Katedra kvantitativnych metdd a hospodarskej informatiky
Fakulta prevadzky a ekonomiky dopravy a spojov
Zilinské univerzita
Zilina

V roku 1893 Sylvester [1] uverejnil nasledovnu otdzku: Dokdzte, Ze Ziadnu konecnu
mnozinu bodov v rovine nie je mozné usporiadat’ tak, aby kazda priamka prechadzajuca
dvomi z tych bodov prechadzala aj tretim bodom bez toho, aby vsetky body lezali na jednej
priamke. Korektny dokaz sa objavil az o 40 rokov neskor. Pocet priamok obsahujucich prave
k bodov danej konecnej bodovej mnoziny oznaéme ;. NajlepS§i znamy vysledok je
t, 26n/13, ¢o je aj po vyse 100 rokoch menej, ako hypoteticky najlepsia hodnota ¢, =n/2 pre
vSetky n#7al3. Zaujimavé su aj otazky o maximalnom pocte 7, pre k=3, ako aj otazka
minimalneho poctu vSetkych uréenych priamok alebo aj otazky tykajuce sa Struktary takych
systémov bodov a priamok nimi uréenych. VyrieSené su len niektoré, aj to len ¢iastocne.

Analogické kombinatoricko-geometrické otazky boli neskoér skimané pre kruznice
urcené konec¢nou mnozinou bodov v rovine [2], [3]. Jucovi¢ [4] formuloval tie otazky pre
horocykly v hyperbolickej rovine.

Veta 1. Nech § je mnozina n=2 bodov v hyperbolickej rovine. Potom l'ubovol'nym

bodom PUS prechadza aspon (1+«/8n -7 )/ 2 horocyklov, priCom tento odhad je najlepsi
mozny. [5]

O mnoho rokov neskdér boli v [6] podobné otdzky formulované pre jednotkové
kruznice uréené kone¢nou mnozinou bodov v rovine takou, ktorej priemer je mensi ako 2.

Veta 2. Nech S je mnozina n=2 bodov v Euklidovskej rovine taka, ze diamS <2,
Potom Tl'ubovolnym bodom POS prechadza aspon (1+«/8n -7 )/2 jednotkovych kruznic,
pricom tento odhad je najlepsi mozny. [7]

Prekvapujuce je, ze dokaz sa d& urobit’ kruhovou inverziou, ktora ,,pokazi* jednotkové
kruznice.

Mimoriadne vel'a informacii a otvorenych problémov néajde zdujemca v [8].
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